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1. a) Definitionsmenge
Zur Bestimmung der Definitionsmenge ( Skript Kurvendiskussion Punkt 1.) muss man den 
Term auf die drei Ausnahmen �berpr�fen: Hier Logarithmus und Bruch
 x > 0 Logarithmus: Argument gr��er als Null.

 x(1 – lnx) = 0 Bruch: Z�hler Null setzen (Definitionsl�cken)
x1 = 0 Produkt mit 2 Faktoren: Jeden Faktor Null setzen
1 – lnx = 0
lnx = 1
x2 = e x1 = 0 und x2 =e sind die Definitionsl�cken. Mit  ergibt sich:

Df = IR  +\{e} in IR  + ist 0 nicht enthalten, also nur die Zahl e ausschlie�en

Grenzen des Definitionsbereichs   Skript Kurvendiskussion Punkt 4
An der Definitionsmenge erkennt man, dass es 4 Grenzen gibt: 0+, e-, e+ und +
 







  xxxxx
xf

xxx ln
1lim

)ln1(
1lim)(lim

000
(Nenner gegen Null, VZ-Betrachtung)

+ +  0  0
 




  )ln1(
1lim)(lim
xx

xf
exex

(Nenner gegen Null, VZ-Betrachtung)

+ +
 




  )ln1(
1lim)(lim
xx

xf
exex

(Nenner gegen Null, VZ-Betrachtung)

+    –
 0

)ln1(
1lim)(lim 



 xx

xf
xx

(Nenner gegen –  )

Asymptoten (in der Aufgabe nicht gefragt):
vertikale Asymptoten: x = 0 

x = e

horizontale Asymptote: y = 0 

b) Ableitung
Alternative : Quotientenregel (Beachte Faktor mal Null gleich Null!!)
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http://www.8ung.at/drothler/KD_01.pdf
http://www.8ung.at/drothler/KD_04.pdf
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Alternative : Produktregel (f�r den 2. Faktor Kettenregel oder Quotientenregel – hier 
nicht vorgef�hrt): 
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Alternative : Kettenregel (zum Nachdifferenzieren Produktregel): 
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Monotonie und Extrempunkte     Skript Kurvendiskussion Punkt 7

Bedingung: f’(x) = 0 => [(f(x)]� lnx = 0  

Grunds�tzlich: Beide Faktoren betrachten (hier gilt aber: [(f(x)]� > 0) 
lnx = 0  

x = 1 => y = 1
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http://www.8ung.at/drothler/KD_07.pdf
http://www.8ung.at/drothler/KD_05.pdf


Abituraufgaben  Grundkurs L�sung 1999/II Seite 3/4

Thema: Infintesimalrechnung � H. Drothler 2008 www.drothler.net

Vorzeichentabelle f�r f’(x):

(Als x-Werte: Nullstellen der 1. Ableitung und R�nder von Df: 0; 1; e) 
0 1 e

[f(x)]� + + +
lnx – + +
f’(x) – + +

Damit gilt: f ist streng monoton abnehmend f�r x  ]0; 1]
f ist streng monoton zunehmend f�r x  [1; e[
f ist streng monoton abnehmend f�r x  ]e; [ Tiefpunkt: T(1/ 1).

2. a) Schnittpunkt
Bedingung: f(x) = g(x)
Also:
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1 = 2(1 – lnx)
1 = 2 – 2lnx
2 ln x = 1
ln x = 0,5
x = e0,5

x = e  1,65 (x-Wert in f oder g einsetzen; in g ist leichter!)

y = g( e ) = 
e

2
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Tangentensteigung Skript Kurvendiskussion Punkt 6
Einsetzen der x-Koordinate in die Ableitungen von f und g
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Schnittwinkel

Alternative : Formel aus FS (S. 83): 
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http://www.8ung.at/drothler/KD_07.pdf
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Alternative : Neigungswinkel beider Geraden: tan1 = m1 und tan2 = m2
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3. a) F(x) = –ln(1–lnx)
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F ist Stammfunktion von f.
.

b) Fl�che
Gesucht ist die Fl�che zwischen 2 Funktionsgraphen ( Skript �06). Man muss also die 
Schnittstellen der beiden Graphen (Gf und Gh) bestimmen und „von Schnittstelle zu 
Schnittstelle“ integrieren. Die Schnittstelle ist nach Teilaufgabe 2.a) e0,5. Untere Grenze des 
Integrals ist 1. Aus dem Graphen erkennt man, dass in diesem Intervall Gh �ber Gf liegt.
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Stammfuktion von f aus 3.a) �bernehmen,
Stammfunktion von h(x) = 2x -1 bestimmen
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Dreiecksfl�che
Die Fl�che eines Dreiecks errechnet sich nach der Formel A = � gh 
Grundlinie g ist die Strecke zwischen Den Eckpunkten (1/1) und (1/2), also g = 2 – 1 = 1

H�he h ist die senkrechte Verbindungslinie von g zu S( e |
e

2 ), also h =  e – 1

A = � 1( e – 1) = 0,5( e – 1)  0,3244 
Abweichung: Differenz: A – A = 0,3069 – 0,3244 = –0,0175

In Prozent: –0,0175: A=  –0,0175: 0,3069 = –0,054 = –5,4 %

A ist um 5,4% kleiner als A

http://www.8ung.at/drothler/GK_INF12_06.pdf

